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02函数的对称性

1. 函数的对称性

1.函数的对称性

函数的对称性包括轴对称与中心对称，它们是函数的奇偶性的更一般的形式．

【特别说明】

偶函数是特殊的轴对称函数，奇函数是特殊的中心对称函数．

2.函数的轴对称

一般地，如果对于一个函数 的定义域内的任意一个 ，都有_________________

那么函数 的图象关于_____________对称，______________称为 的对称轴．

3.函数的中心对称

一般地，如果对于一个函数 的定义域内的任意一个 ，都有_____________________

那么函数 的图象关于___________对称，____________称为 的对称中心．

2. 函数的对称性的判定

1.函数轴对称的判定

（1）定理：如果对于一个函数 的定义域内的任意一个 ，都有_________________

那么函数 的图象关于_______________对称．

（2）推论 ：如果对于一个函数 的定义域内的任意一个 ，都有_________________

那么函数 的图象关于_______________对称．

（3）推论 ：如果对于一个函数 的定义域内的任意一个 ，都有__________________

那么函数 的图象关于_______________对称．

2.函数中心对称的判定

（1）定理：如果对于一个函数 的定义域内的任意一个 ，都有_______________，

那么函数 的图象关于____________对称．

（2）推论 ：如果对于一个函数 的定义域内的任意一个 ，都有_______________，

那么函数 的图象关于____________对称．

（3）推论 ：如果对于一个函数 的定义域内的任意一个 ，都有_______________，

那么函数 的图象关于____________对称．

轴对称问题

1. 若函数 满足： ，则 的图象的对称轴为直线             ．
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2.

若函数 满足： ，则 的图象的对称轴为            ．

3. 若函数 满足： ，则 的图象的对称轴为            ．

4. 若函数 的图象关于直线 对称，且当 时 ，则 时，

            ．

A. B. C. D.

5. 已知实数 ，函数 ，若 ，则 的值为（    ）．

A. B.

C. D.

6. 已知定义为 的函数 满足： ，当 时， ，则不等式

的解集为（   ）．

7. 定义域为 上的函数 满足 ，且当 时， ，若

，则 的取值范围是            ．

8. 若函数 的图象关于直线 对称，则 的最大值为            ．

A. B. C. D.

9. 已知二次函数 满足 ，若 ，则 （   ）．

中心对称问题

10. 函数 的图象关于点            成中心对称图形．

11. 函数 对称中心为            ．

12. 函数 的图象对称中心坐标为            ．

13. 若 的对称中心为 ，则函数 图象的对称中心为            ．

14. 若 的对称中心为 ，则函数 图象的对称中心为            ． 图象的对称中

心为            ．

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

15.

若函数 满足： ，则 的图象的对称中心为            ．

若函数 满足： ，则 的图象的对称中心为            ．

若函数 满足： ，则 的图象的对称中心为            ．

16. 已知定义域为 的函数 满足 ，且函数 在区间 上单调递增，如

果 ，且 ，则 的值（   ）．
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A. 恒小于 B. 恒大于 C. 可能为 D. 可正可负函数

3. 两个函数的互对称问题（选讲）

（1） 与 关于____________对称．

（2） 与 关于____________对称．

（3） 与 关于____________对称．

（4） 与 关于____________轴对称．

（5） 与 关于____________轴对称．

（6） 与 关于____________对称．

（7）函数 与 的图像关于____________对称．

并项求和

17. 若 ，则

            ．

18. 设 ，求： ．

4. 函数对称性与周期性的综合扩展（选讲）

（1）函数 满足 （ ），

若 为奇函数，则其周期为 ，若 为偶函数，则其周期为 ．

（2）函数 的图象关于直线 和 都对称，

则函数 是以 为周期的周期函数．

（3）函数 的图象关于两点 ， 都对称，

则函数 是以 为周期的周期函数．

（4）函数 的图象关于 和直线 都对称，

则函数 是以 为周期的周期函数．

19. 奇函数 的图象关于点 对称， ，则             ．

A. B. C. D.

20. 已知函数 为偶函数，则 的一条对称轴为（   ）．

21. 函数 满足 ， ， ，则

            ．


