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02含参函数的极值与最值讨论

一、 含参函数极值的分类讨论

1. 已知极值点信息，求参数值

例1

（ 1 ）

1. 已知函数 ．

若函数 在 处取得极值，求曲线 在点 处的切线方程．

2. 已知函数 ， 在 处取得极值，求 的值．

练1

（ 1 ）

3. 设函数 在 时取得极值．

求实数 的值．

（ 1 ）

4. 已知函数 ．

设 是 的极值点，求 ，并求 的单调区间．

2. 已知极值点信息，求参数取值范围

例2

A. B. C. D.

5. 设函数 ，若 是函数 的极大值点，则实数 的取值范围是（  ）．

练2

A. B. C. D.

6. 已知函数 在 处有极小值，则实数 的值为（   ）．

3. 已知极值存在，求参数取值范围

例3（一次型）

7. 设 ，若函数 在区间 有极值点，则 取值范围为（  ）．
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A. B.

C. D.

例4（二次型）

8. 函数 在区间 上存在极值，则 的取值范围是            ．

A. B. C. D.

9. 已知函数 有极大值和极小值，则 的取值范围为（   ）．

练4

A. B. C. D.

10. 函数 有极值的一个充分不必要条件是（     ）．

11. 已知函数 有极大值和极小值，则实数 的取值范围是            ．

例5（分段函数的导数）

A. B. C. D.

12. 若函数 恰有三个极值点，则 的取值范围是（   ）．

例6（高次型）

（ 1 ）

13. 已知函数 ．

若函数 在区间 内有且只有一个极值点，求 的取值范围．

A. B. C. D. ,

14. 若函数 在区间 上存在极大值点，则实数 的取值范

围是（   ）．

4. 根据参数范围讨论函数极值情况

例7

（ 1 ）

15. 已知函数 ， ．

求函数 的极值点．

练7

16.  已知函数 ， ．
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（ 1 ）求 的单调区间和极值．

二、 含参函数最值的分类讨论

1. 已知最值，求参数值

例1

17. 已知函数 ，其中 ，若 在区间 上的最小值为 ，求 的

值．

（ 1 ）

18. 已知函数 （其中 为常数且 ）在 处取得极值．

若 在 上的最大值为 ，求 的值．

练1

19. 若函数 在区间 上取得最小值 ，求实数 ．

2. 分类讨论求解函数最值

例2

20. 已知函数 ，求函数在区间 上的最小值．

21. 求函数 ， 的单调区间，并求函数在区间 上的最小

值．

练2

22. 设函数 ，求函数 的最大值．

（ 1 ）

23.  已知函数 ．

当 时，设 ，求 在区间 上的最大值．

例3

24. 已知函数 ，求函数在 上的最大值．

25. 已知函数 ，求函数 在 上的最大值．

练3
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（ 1 ）

26. 已知函数 ， ．

求函数 在 （ ）上的最小值．

（ 1 ）

（ 2 ）

27. 已知函数 ．

若 在 处取得极值，求 的值；

求函数 在 上的最大值．

3. 含参函数有最值，求参数取值范围

例4

（ 1 ）

28. 已知函数 ．

当 时，函数 在区间 上的最小值为 ，求 的取值范围．

练4

（ 1 ）

29.  已知函数 ，且 ．

若函数 有最值，写出 的取值范围．（只需写出结论）

三、 含参函数极值、最值证明题

例1

（ 1 ）

30. 已知函数 ，其中 ．

记 的导函数为 ．当 时，证明： 存在极小值点 ，且 ．

例2

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

31. 设函数 ， ，其中

求 的单调区间；

若 存在极值点 ，且 ，其中 ，求证： ；

设 ，函数 ，求证： 在区间 上的最大值不小于 ．


