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解不等式练习

一、解答题

1．解下列不等式：

(1) 22 3x x- + £ - ；

(2)
1 0

3 1
+

>
-

x
x

；

(3) 24 5 9 0
3

x x- + - < .

【答案】(1)
3( , 1] [ , )
2

-¥ - +¥U

(2)
1( , 1) ( , )
3

-¥ - +¥U

(3) R

【知识点】解不含参数的一元二次不等式、分式不等式

【分析】（1）将不等式等价变形后通过因式分解即可求得其解集；

（2）将分式不等式化成一元二次不等式求解即得；

（3）将不等式等价变形后，根据对应方程的根的判别式小于零，结合图象即得不等式解

集.

【详解】（1）因 2 2 3 0 (2 3)( 1) 02 3 2 xx x x x x- + - - ³ Û -£ - Û + ³ ，

则原不等式的解集为
3( , 1] [ , )
2

-¥ - +¥U ；

（2）因
1 0 ( 1)(3 1) 0

3 1
x x x
x
+

> Û + - >
-

，

则原不等式的解集为
1( , 1) ( , )
3

-¥ - +¥U ；

（3）因
2 24 5 9 0 4 15 27 0

3
x x x x- + - < Û - + > ，

因方程 24 15 27 0x x- + = 的判别式 215 4 4 27 0D = - ´ ´ < ，故原不等式的解集为R .

2．求下列不等式的解集：

(1)    2 3 1x x x x>+ - + ；

(2) 21 3 5 0
2

x x- + - > ；

(3)
2 1

3 1
x
x
+

³
-

．
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【答案】(1)  1 1
2

æ ö-¥ - + ¥ç ÷
è ø

U， ，

(2)Æ

(3)
1 3
3 2

æ ù
ç úè û

，

【知识点】解不含参数的一元二次不等式、分式不等式

【分析】（1）直接化简解出一元二次不等式即可；

（2）根据判别式即可得到其解；

（3）移项并通分将分式不等式转化为一元二次不等式即可求解.

【详解】（1）将不等式    2 3 1x x x x+ > - + 化简为 22 1 0x x- - > ，即   1 2 1 0x x- + >

解得 x＞1 或
1
2

x < - ，则解集为  1, 1,
2

¥ ¥æ ö- - È +ç ÷
è ø

.

（2）将不等式
21 3 5 0

2
x x- + - > 化简为 2 6 10 0x x- + < ，

因为  2Δ 6 4 10 4 0= - - ´ = - < ，

所以该不等式无实数解，即解集为Æ.

（3）因为
2 1

3 1
x
x
+

³
-

，即
2 1 0

3 1
x
x
+

- ³
-

，所以通分可得
2 3 0
3 1

x
x

- +
³

-
，

则
  2 3 3 1 0
3 1 0

x x
x

ì - + - ³
í

- ¹î
，解得

1 3
3 2

x< £ ，

所以解集为
1 3,
3 2

æ ù
ç úè û

．

3．解下列不等式：

(1) 24 4 1 0x x- + > ；

(2)
2 2
1

x
x

-
³

-

【答案】(1)
1
2

x xì ü
¹í ý

î þ

(2) 0 1x x£ <

【知识点】分式不等式、解不含参数的一元二次不等式

【分析】（1）利用二次不等式的解法可得出原不等式的解集；

（2）将所求不等式变形为 0
1

x
x

£
-

，利用分式不等式的解法可得出所求不等式的解集.
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【详解】（1）由 24 4 1 0x x- + > ，得  22 1 0x - > ，解得
1
2

x ¹ ，故原不等式的解集为

1
2

x xì ü
¹í ý

î þ
.

（2）由
2 2
1

x
x

-
³

-
得

   2 1 222 0
1 1 1

x xx x
x x x

- - --
- = = £

- - -
，

等价于
 1 0

1 0
x x
x

ì - £
í

- ¹î
，解得0 1x£ < ，故原不等式的解集为 0 1x x£ < .

4．求下列关于 x 的不等式的解集．

(1) 2 4 5 0x x- + + < ；

(2)
1 0
2

x
x

-
<

+
；

(3)  2 22 2 2 0x a x a a- + + + ≤ .

【答案】(1) 1x x < - 或 5x >

(2) | 2 1x x- < <

(3) 2|x a x a£ £ +

【知识点】分式不等式、解含有参数的一元二次不等式、解不含参数的一元二次不等式

【分析】（1）首先移项把二次项系数化成正数再判断 0D > ，再求方程的两个根，即可求解

不等式；

（2）将分式不等式转化为一元二次不等式求解；

（3）首先分解因式，再根据两根大小，结合不等式的形式，即可求解．

【详解】（1）由 2 4 5 0x x- + + < 得 2 4 5 0x x- - > ，

即   5 1 0x x- + > ，

解得 1x < - 或 5x > ，

所以不等式 2 4 5 0x x- + + < 的解集为 1x x < - 或 5x > ；

（2）不等式
1 0
2

x
x

-
<

+
等价于   1 2 0x x- + < ，解得 2 1x- < < ，

故不等式的解集为 | 2 1x x- < < ；

（3）由  2 22 2 2 0x a x a a- + + + ≤ ，得   2 0x a x a- - - £ ，
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显然 2< +a a ，所以不等式解集为 2|x a x a£ £ + .

{#{QQABRwS8yuhwthTwiA57c2NmiGmY0pTxpoxOkxYU6QUAv4tADAA=}#}


